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PRINCIPE

On démontre en construisant des arbres d’inférence grace a
l'application de régles d’inférence (voir feuille). Un seul axiome :
I,pF p,ourl estl'antécédent, un ensemble de prédicats appelés
hypotheses, et p, g sont des prédicats.
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REGLES D'INFERENCE : L'IMPLICATION

Introduction de l'implication :

l,pkq

-
N-=p—q

Elimination de l'implication (modus ponens) :

N-p—q MN=p
M=q

— E
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REGLES D'INFERENCE : LE FAUX

Elimination du faux (du faux, on peut tout déduire) :

ML
Np

LE
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REGLES D'INFERENCE : LE ET

Introduction du et :

MN=p MN=q
F-pAgq

Al

Elimination du et a gauche (attention, on garde la gauche) :

NrN=pAgq

AE
¢ N-p
Elimination du et a droite (attention, on garde la droite) :

NN-pAagq

AE
¢ M- q
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REGLES D'INFERENCE : LE OU

Introduction du ou a gauche (attention, on introduit a droite)

Me=p

Vg ——
NN=pvgq

Introduction du ou a droite (attention, on introduit a gauche)

M=q

Vg ———
M=pvgq

Elimination du ou :

FEpvq MpkEr rgkr
Mer

VE
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EXEMPLE

Montrer:p — (g —=r)kF(pAQ) —r.
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EXERCICE

Montrer :
. p—qk-q— —p;

2.p=(@AnNkE(pE—=aqA(p—=r);
3. (pAG)V(pPATNEPA(QVY).
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LOGIQUE DES PREDICATS

Qu’est ce qui manque?
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REGLES D'INFERENCE : QUANTIFICATEUR UNIVERSEL

Introduction du quantificateur universel :

r-F

——  si x n’est libre dans I
M=VvxF

Elimination du quantificateur universel :

I+ Vx F(x)
I Ft/x]
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REGLES D'INFERENCE : QUANTIFICATEUR EXISTENTIEL

Introduction du quantificateur existentiel :

I F(t)

A —
I 3 F(x)

Elimination du quantificateur existentiel :

M=3xF rM-F—=G . .
JE SN si x n’est pas libre dans I et G
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EXEMPLE

Montrer : VX (F(x) A G(x)) F (¥x F(x)) A (Vx G(X)).
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EXERCICE

Montrer : ¥x (F(x) — G(x)) F Vx (F(x) — (G(x) V H(x))).
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